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Ubung 10

Abgabe: 17.01.2020 bis 10 Uhr in den Briefkiisten.

Aufgabe 1 (4 Punkte). Sei (P;);es eine Familie von Wahrscheinlichkeitsmafen auf R?. Zeigen
Sie, dass die folgenden Aussagen dquivalent sind:

1. (P;)er ist straff.

2. Fiir alle Projektionen 7y, ..., mq ist (Pj*),; straff.

Aufgabe 2 (4 Punkte). Es sei (u,), eine Folge von endlichen Mafen auf (R BY), die vage
gegen ein endliches Maf u konvergiert. Zeigen Sie yu(R?) < liminf p,,(R%). Nennen Sie aufer-
n—oo

dem ein Beispiel fiir eine vage konvergente Mafkfolge (11,,), fiir die lim inf p1,, (R?) # lim sup g, (R?).
n—0o0 n—00

Aufgabe 3 (4 Punkte). Fiir jede Zahl n € N gibt es eine eindeutige Darstellung n = 2% + m,,
mit 0 < m,, < 2. Es sei P die Gleichverteilung auf ([0, 1], B([0, 1])) — das heift, P hat Lebesgue-
Dichte 1jg 1) — und auferdem

ke fiir B < w < Mgtl

0 sonst.

Xpn:[0,1] = R, w+—>{

Untersuchen Sie die Folge der X,, beziiglich P auf schwache, stochastische, fast sichere und LP-
Konvergenz fiir p > 1 sowie auf gleichgradige Integrierbarkeit.

Aufgabe 4 (4 Punkte). Seien X und Y, fiir alle n € N Zufallsvariablen, die nur Werte in Z
annehmen. Zeigen Sie

V, BX <« VieZ:PY,=j) —PX=j).

n—o0



