Abteilung fiir Mathematische Stochastik Wintersemester 2018/19
apl. Prof. Dr. S. Tappe Dr. E.A. v. Hammerstein

Ubungen zur Vorlesung
~Mathematische Statistik*

Blatt 2

Abgabetermin: Mittwoch, 31.10.2018, bis 12.00 Uhr im zugehorigen Briefkasten im UG
des Mathematischen Instituts, Ernst-Zermelo-Strafle 1.
(Geben Sie auf jedem Losungsblatt Thren Namen an.
Sie diirfen maximal zu zweit abgeben.)

Aufgabe 1 (4 Punkte)

Betrachte das statistische Modell .# = (R, B(R), (Py : ¥ € (0,00))), wobei (Py : ¥ € (0,00))
die Familie der Laplace- Verteilungen sei, die die Dichten

fo(@) = ge—vm

besitzen. Eine Stichprobe X = (X1,..., X,) € Q" aus dem Stichprobenraum des zugehérigen
Produktmodells .#®™ besteht dann aus n unabhiingigen, identisch nach Py verteilten Zufalls-
variablen. Bestimmen Sie einen Momentenschétzer fiir die Wahrscheinlichkeit P(X; > ¢) fiir
ein beliebiges, aber festes ¢ € R.

Aufgabe 2 (4 Punkte)

Betrachte das statistische Modell .# = (R, B(R), (Py : ¥ € O)), wobei Py = UC(a, b) mit
¥ = (a,b) € © = {(z,y) € R? | < y} die Familie der Gleichverteilungen sei. Berechnen Sie
zundchst Ey[X] und Vary[X] und geben Sie, darauf aufbauend, einen Momentenschétzer fiir
den Parameter ¥ = (a,b) an.

Aufgabe 3 (4 Punkte)

Beweisen Sie Lemma 1.4.5 der Vorlesung.

Aufgabe 4 (4 Punkte)
Betrachte das statistische Modell .# = (R, B(R), (Py : ¥ € (0,00))), wobei (Py : ¥ € (0,00))

eine Familie von Gamma- Verteilungen mit Dichten
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sei. Bestimmen Sie den Maximum-Likelihood-Schétzer im zugehotrigen n-fachen Produktmo-
dell .#Z®™ und zeigen Sie, dass dieser (stark) konsistent ist.



