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Aufgabe 13 (4 Punkte)

Seien λ, µ und ν Maße auf (Ω,A). Zeigen Sie:

a) Wenn für alle ε > 0 ein A ∈ A existiert mit µ(A) < ε und ν(Ac) < ε, dann ist µ ⊥ ν.

b) Sind λ� µ und µ ⊥ ν, dann auch λ ⊥ ν.

c) Wenn µ� ν und µ ⊥ ν, muss schon µ ≡ 0.

Aufgabe 14 (4 Punkte)

Es seien µ und ν zwei Maße auf dem Maßraum (Ω,A) und ν endlich. Zeigen Sie, dass die
folgenden Aussagen äquivalent sind:

1) ν � µ.

2) Für jedes ε > 0 existiert ein δ > 0, sodass für alle A ∈ A mit µ(A) ≤ δ auch ν(A) ≤ ε.

Aufgabe 15 (4 Punkte)

Zeigen Sie, dass zwei σ-endliche Maße µ, ν auf B(R) genau dann übereinstimmen, wenn für
alle stetigen Funktionen f : R→ R≥0 mit kompakten Träger gilt:∫

R

f dµ =

∫
R

f dν.

Aufgabe 16 (4 Punkte)

Es seien Ω = N0, n,m ∈ N \ {0}, p, q ∈ [0, 1], ν = B(n, p) die Binomialverteilung mit
Parametern n und p (also ν({0, . . . , n}c) = 0) und analog µ = B(m, q). Untersuchen Sie, für
welche Parameter eine Radon-Nikodym-Dichte existiert, und berechnen Sie diese.

Die Übungsaufgaben sowie weitere Informationen zur Vorlesung finden Sie auf der Internetseite:

http://www.stochastik.uni-freiburg.de/lehre/ws-2017-18/vorlesung-wahrscheinlichkeitstheorie-ws-2017-18


