Ubungen zur Vorlesung
“Wahrscheinlichkeitstheorie*

Wintersemester 2017/18, Blatt 2

Abgabetermin: 6.11.2017, bis 13:00 Uhr, Briefkésten in der Eckerstrafle 1
(Geben Sie auf jedem Losungsblatt Thren Namen und Ihre Ubungsgruppe an.
Abgabe ist maximal zu zweit moglich.)

Aufgabe 5 (4 Punkte)

Es seien (Q, A4, 1), NV, und A wie in Aufgabe 3 von Blatt 1 und ji : A — E+, A(AUN) = p(A)
fir A € A,N € N,,. Zeigen Sie, dass fi ein wohldefiniertes Maf} auf (€2, .4) ist.

Aufgabe 6 (4 Punkte)

Sei F C P(R) der Ring der eindimensionalen Figuren. Fiir eine Menge A € F definieren wir
1(A) == |An{-%|n e N}, wobei |- | die Méchtigkeit einer Menge bezeichnet.

a) Zeigen Sie, dass p ein nicht o-endliches Pramafl auf F ist.

b) Geben Sie zwei verschiedene Fortsetzungen von p zu einem Mafl auf (R, B) an.

Aufgabe 7 (4 Punkte)

a) Zeigen Sie, dass durch die Funktion

N N 0, falls A abzéhlbar
P - Dodl, ()= { 1 B

ein dufleres Maf3 auf R definiert wird.

b) Zeigen Sie, dass fiir alle A C R gilt:

A C R ist p*-messbar < A oder A€ ist abzihlbar.

Aufgabe 8 (4 Punkte)
Fir @ € R sei H, := {z = (21, 22,...,2,) € R" | 1 = a} und A" das Lebesguemaf auf R".
Zeigen Sie:

AN'(Hy) =0

und folgern Sie hieraus, dass fiir jede Hyperebene H C R" gilt, dass A\"(H) = 0.

Die Ubungsaufgaben sowie weitere Informationen zur Vorlesung finden Sie auf der Internetseite:

http://www.stochastik.uni-freiburg.de/lehre/ws-2017-18/vorlesung-wahrscheinlichkeitstheorie-ws-2017-18



