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Anwesenheitsaufgaben

Aufgabe A

Es sei Ω = {1, . . . , 5}. Bestimmen Sie die von

a) E := {{1, 2, 3, 4}},

b) F := {{1, 2, 3}, {4}},

c) G := {1, 2, 3, 4},

d) H := ∅

erzeugte σ-Algebra.

Aufgabe B

Es seien A und B zwei σ-Algebren auf einer Menge Ω. Beweisen oder widerlegen Sie die
folgenden Aussagen.

a) A ∪ B ist eine σ-Algebra.

b) A ∨ B := {A ∪B | A ∈ A, B ∈ B} ist eine σ-Algebra.

Aufgabe C

Untersuchen Sie, ob die folgenden Mengensysteme jeweils einen Ring, eine σ-Algebra oder ein
Dynkin-System bilden.

• R := {N ⊂ R : |N | =∞∧ |N c| =∞},

• S := {N ⊂ N : |N | =∞∨ |N c| =∞},

• T := {N ⊂ N : |N | <∞∨ |N c| <∞}.

Aufgabe D

Sei f : X → Y eine Abbildung und sei A ⊂ P(Y ) ein Ring (eine Algebra, eine σ-Algebra).
Untersuchen Sie, ob

f−1(A) := {f−1(A) | A ∈ A}

ein Ring (eine Algebra, eine σ-Algebra) über X ist.


