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Aufgabe 1. Es sei X = (X, X) € ¢ ein rauher Pfad.
(a) Zeigen Sie, dass X;; = 0 fiir alle ¢ € [0, 7.
(b) Zeigen Sie, dass X;; = X5, @ X5 — Xy, fiir alle s, ¢ € [0, 7.
(c) Zeigen Sie, dass X;; = Xo; — Xo s — Xos ® X, fiir alle s,t € [0, 7.
(d) Zeigen Sie, dass firalle 0 <s=1y <7 < ... <7y =t gilt
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Aufgabe 2. Es sei X = (X, X) € ¢ ein rauher Pfad.
(a) Essei F € C?%([0,T],V ® V). Wir definieren X € C2* durch
Xs,t =Xs+ Fy — F,  fiir alle s,t € [0,77.
Zeigen Sie, dass (X, X) € €.

(b) Es sei X € C2%, so dass (X,X) € € gilt. Zeigen Sie, dass eine Funktion F €
C*([0,T],V ® V) existiert, so dass

Xs,t =X+ + [ — Fs firalle s,t € [0,77.



Aufgabe 3. Es sei X € C*([0,T],V). Wir definieren X durch
t .
Xep = / Xer @ X, dr, s,te]|0,T].

Zeigen Sie, dass (X, X) € € fiir jedes a € (3, 3.

Aufgabe 4. Es sei X : [0,7] — V stetig und von beschrénkter Variation. Wir
definieren X durch

t
X, 4 ::/ X,, ®dX,, stel0,T)

Zeigen Sie, dass folgende Aussagen dquivalent sind:

(i) Es gilt partielle Integration
! 1
Sym(/ X»,« X dXT) = §(Xt X Xt — Xs X Xs) fir alle S7t S [O,T]
(i) Es gilt

1
Sym(X&t) = §X8,t X Xs,t fur aﬂe S,t € [O,T]



