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Aufgabe 1 (6 Punkte)

a) Sei X = (Xt)t≥0 ein stetiges Semimartingal. Zeigen Sie

d(
1

E(X)
) =
−dX + d[X,X]

E(X)
.

b) Verallgemeinern Sie das Ergebnis aus a), indem sie für ein stetiges Semimartingal
X = (Xt)t≥0 und jedes p ∈ R zeigen, dass

(E(X))p = E(pX +
p(p− 1)

2
[X,X]).

Aufgabe 2 (6 Punkte)

Es sei B = (Bt)t≥0 eine Standard-Brownsche Bewegung.

a) Zeigen Sie, dass M = E(B) ein lokales quadratintegrierbares lokales Martingal ist.

b) Berechnen Sie [M,M ]t und zeigen Sie weiter E[[M,M ]t] <∞. Folgern sie daraus, dass
(Ms∧t)s≥0 ein quadratintegrierbares Martingal ist.

c) Berechnen Sie E[eBt ].
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