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Aufgabe 1 (4 Punkte)

Es sei f : R+ → R+ eine nicht-fallende, stetige Funktion mit f(0) = 0. Zeigen Sie, dass es ein
stetiges Martingal M = (Mt)t≥0 gibt, sodass [M,M ]t = f(t) gilt.

Aufgabe 2 (4 Punkte)

Es sei B eine Standard-Brownsche Bewegung und f : R → R eine Funktion, die in einem
Punkt springt und sonst überall stetig ist. Zeigen Sie, dass X = (Xt)t≥0 mit Xt := f(Bt) kein
Semimartingal sein kann.

Aufgabe 3 (4 Punkte)

Es sei M = (Mt)t≥0 ein stetiges lokales Martingal und A = (At)t≥0 ein stetiger Prozess mit
Pfaden von lokal beschränkter Variation und A0 = 0. Zeigen Sie, dass für X = (Xt)t≥0 mit
Xt := Mt +At gilt:

[X,X] = [M,M ] fast sicher.

Aufgabe 4 (4 Punkte)

Seien X,Y zwei unabhängige Standard-Brownsche Bewegungen und 0 < α < 1. Setze

Bt = αXt +
√

1− α2Yt.

Zeigen Sie, dass B = (Bt)t≥0 eine Standard-Brownsche Bewegung ist und berechnen Sie [X,B]
und [Y,B].

1


