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Aufgabe 1 (4 Punkte)

Es sei X = (X¢)i>0 ein E-wertiger, progressiv messbarer Prozess und adaptiert an einer den
iiblichen Bedingungen geniigenden Filtrierung F. Es sei B € B(FE), dann heifit T, definiert
durch

TB(w) = inf{t >0 ‘ Xt(w) S B},

(erste) Eintrittszeit von X in B. Zeigen Sie:
a) Hat X stetige Pfade und ist B abgeschlossen, so ist Tz eine Stoppzeit.

b) Hat X rechtsseitig stetige Pfade und ist B offen, so ist Ts eine Stoppzeit.

Aufgabe 2 (4 Punkte)

Es sei X = (X})¢>0 ein stochastischer Prozess mit cadlag Pfaden und sei ¢ > 0.

a) Zeigen Sie fiir jedes t > 0, dass in dem Intervall [0, ¢] nur endlich viele Spriinge existieren,
dessen Sprunghohen betragsméflig grofler als € sind.

b) Folgern Sie aus a), dass es hochstens abzéhlbar viele Spriinge in dem Intervall [0, ¢] gibt.



